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浅析曲率及题型赏析
曲率这一部分知识点，是考试大纲对数一数二的考生所要求掌握的考点，数三的同学不做要求，但是这一考点，对于数一数二的考生在考试当中要求也不高，表面上看是一个看似孤立的知识点，实则结合了导数的知识点考察，对导数的定义进行了延伸和拓展。在咱们考生复习备考当中为了节约备考时间要求同学们理解曲率与曲率圆的定义，记忆曲率的关于显函数和参数方程的曲率公式。所以咱们接下来就聊一聊到底什么是曲率，以及如何在题目中灵活运用。
1. 曲率
定义：表示曲线弯曲程度。
例如：大小不同的两个圆，任取长度相等两段弧长所对应的圆心角不同，小圆所对应的圆心角要大于大圆的 说明小圆的弯曲程度要大于大圆的弯曲程度。那么我们就可以理解为曲率是以弧长为变量，角度为因变量的函数下，变量趋近于0时，角度与弧长比的变化量。



曲率公式：曲线在点处的曲率为；


          对于参数方程，相应的公式为。
二．曲率半径



。其中是指曲率圆的半径，是指曲率
我们可以根据参数方程求曲率的公式推导出曲率半径的公式：





假设某圆所对应的参数方程为，则，，带入原公式可得，则即可推出。
三．曲率圆




在点的法线上取曲线凹向一侧的一点D，使得，则以点为圆心，为半径的圆称之为曲线在点M处的曲率圆。



经计算可得，曲率圆的方程为，其中，
以上是考研数学关于曲率的各知识点的要求，那在考试当中主要以什么样的题型出现呢？通常都是结合曲率圆这个知识点出题的，或者考察曲率圆方程的求法，或者考察曲率半径的求法，这种类型的题一般都很简单不难理解，我们只用记住相应公式，这类题解决起来就不难，例如下边这道题。


曲线上对应于点处的曲率半径？










解析：根据曲率半径的公式，我们只需求出曲线在这一点的曲率即可，根据参数方程曲率公式，分别求出，，代入公式可得，，则当时，,.
总结：本题主要考察了学生对曲率圆概念的理解，以及公式的记忆运用，整体在考试中要求不高，所以在接下来的学习当中要求数一，数二的学生在这一块复习备考的当中，着重注意记忆曲率公式和曲率圆公式，以及对于曲率圆定义的理解。
[bookmark: _GoBack]    以上就是高等数学中曲率部分复习备考中所要掌握的知识点，了解了哪些是重点，我们在复习备考当中才有侧重点，才能有的放矢，才能使复习备考效率提上去，同时在复习当中我们不仅要在高频考点上多下功夫，还要多注意基础知识和公式的理解和记忆。最后祝愿广大考生能够在2022届的硕士研究生考试当中金榜题名。
1报名专线：400-6300-966
中公考研学员专用资料

oleObject1.bin

image2.wmf
(,)

xy


oleObject2.bin

image3.wmf
3

2

2

|''|

(1('))

y

K

y

=

+


oleObject3.bin

image4.wmf
()

()

xt

yt

a

b

=

ì

í

=

î


oleObject4.bin

image5.wmf
[

]

[

]

{

}

2

3

2

2

|'()''()''()'()|

'()'()

tttt

K

tt

abab

ab

-

=

+


oleObject5.bin

image6.wmf
1

K

r

=


oleObject6.bin

image7.wmf
r


oleObject7.bin

image8.wmf
K


oleObject8.bin

image9.wmf
cos

sin

xr

yr

q

q

=

ì

í

=

î


oleObject9.bin

image10.wmf
cos

'()cot

sin

r

x

r

q

qq

q

=-=-


oleObject10.bin

image11.wmf
2

3

csc1

''()csc

sin

x

rr

q

qq

q

=-=-


oleObject11.bin

image12.wmf
1

K

r

=


oleObject12.bin

oleObject13.bin

image13.wmf
M


oleObject14.bin

image14.wmf
DM

r

=


oleObject15.bin

image15.wmf
D


oleObject16.bin

image16.wmf
r


oleObject17.bin

image17.wmf
222

()()

xy

abr

-+-=


oleObject18.bin

image18.wmf
(

)

2

'1'

''

yy

x

y

a

éù

+

ëû

=-


oleObject19.bin

image19.wmf
(

)

2

1'

''

y

y

y

b

+

=+


oleObject20.bin

image20.wmf
2

2

7

41

xt

ytt

ì

=+

ï

í

=++

ï

î


oleObject21.bin

image21.wmf
1

t

=


oleObject22.bin

oleObject23.bin

oleObject24.bin

image22.wmf
'()2

xtt

=


oleObject25.bin

image23.wmf
''()2

xt

=


oleObject26.bin

image24.wmf
'()24

ytt

=+


oleObject27.bin

image25.wmf
''()2

yt

=


oleObject28.bin

image26.wmf
3

22

2

|22(24)2|

4(24)

tt

K

tt

×-+×

=

éù

++

ëû


oleObject29.bin

image27.wmf
1

t

=


oleObject30.bin

image28.wmf
10

100

K

=


oleObject31.bin

image29.wmf
1010

r

=


oleObject32.bin

image1.wmf
()

yfx

=


image30.png




image31.png




