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学习点拨：总结一般数列的几种常见考察方式及解法

一般数列通常会考查通项公式和求和公式的求解，其中通项公式的求解又可以分

成两大类：已知递推公式求通项公式和已知求和公式求通项公式。

一、已知递推求 na

这一类型的题目考察频次相对较高，出题形式是给出 1a 和 1na 与 na 的递推式，要

求求出通项公式或者某一项的值。常见的形式有以下三种：

（一）“ 1n na Aa C ”型（其中 1A 且 0A ， 0C ）

若 A可取 1，这种类型表示的是等差数列；若C 可取 0，这种类型表示的是等

比数列，而当 1A 且 0A ， 0C 时，上面形式既非等差，又非等比，我们该如何

处理呢？构造等比。构造 na 是以 1a 为首项、 A为公比的等比数列，即

1 ( )n na A a ，整理得 1 ( 1)n na Aa A ，所以会有 ( 1)A C ，得
1

C
A

 。

这种方法我们称之为“待定系数法”。

【例题 1】数列 na 满足 1 1a  ， 13 7 0n na a  ，则数列 na 的通项公式是（ ）.

（A）

17 3 1
4 4 3

n


  

（B）
17 3 1

4 4 3

n


  

（C）
17 3 1

4 4 3

n


  

（D）

17 3 1
4 4 3

n


  

（E）
13 1

4 3

n


  

【答案】C
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【知识点】已知递推求 na

【解析】

根据题意可得 1
1 7
3 3n na a ，其中

1
3

A ，
7
3

C  ，可构造等比数列 na ，由

待定系数法，可求得
7

1 4
C

A
  ，则

7
4na 

 
 

是以 1
7 3
4 4

a  为首项，以
1
3
公比

的等比数列，所以有

17 3 1
4 4 3

n

na    
，得

17 3 1
4 4 3

n

na    
。故本题选择 C。

（二）“ 1 ( )n na a f n ”型

( )f n 即关于 n的表达式， 1 ( )n na a f n 这种类型我们可以通过“仿写”，利用

“累加法”求 na 。如 1 1a  ， 1 3n na a n ，我们能够写出：

1 1a 

2 1 3 1a a 

3 2 3 2a a 

4 3 3 3a a 

……

1 3( 1)n na a n

累加时以等号为界，等号左侧相加得 na ，等号右侧相加，可利用等差数列求和公

式得
3 ( 1)1 3[1 2 3 ( 1)] 1

2
n nn … ，即

3 ( 1) 1
2n

n na  。

（三）“ 1 ( )n

n

a f n
a
 ”型

这种类型我们可以通过“仿写”，利用“累乘法”求 na 。如 1 1a  ， 1 3nn

n

a
a
 ，

我们能够写出：

1 1a 
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12

1

3
a
a


23

2

3
a
a


34

3

3
a
a


……

1

1

3nn

n

a
a



累乘时以等号为界，等号左侧相乘得 na ，等号右侧相乘，可利用同底数幂运算法

则得
( 1)

1 2 3 1 21 3 3 3 3 3
n n

n … ，即
( 1)

23
n n

na  。

二、已知 nS 求 na

已知 nS 求 na 时，可以采用“退一相减法”：

1

1

1,
  2 n

n n

S n
a

S S n





。

在使用退一相减法时，可以分为三步：（1） 1n 时，利用 1 1a S ，求出 1a ；（2）

2n 时，写出 1nS ，利用 1n n na S S ，求得 na ；（3）验证 1n 时的值是否符合 na 表

达式，若不符合，写成分段形式，若符合，则可以只保留 na 。

【例题 2】数列 na 的前 n项和满足
2 1
3 3n nS a ，则数列 na 的通项公式是（ ）.

（A） 2n

（B） 1( 2)n

（C） 2n

（D） 2 1n

（E） n

【答案】B

【知识点】已知 nS 求 na
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【解析】

根据题意可得，当 1n 时， 1 1 1
2 1
3 3

a S a  ， 1 1a  ，当 2n 时， 1 1
2 1
3 3n nS a ，

所以 1 1
2 2
3 3n n n n na S S a a  ，整理得

1

2n

n

a
a

 ，则 na 是以 1 为首项，2 为公比

的等比数列，故 1( 2)n
na  。故本题选择 B。

三、已知 na 求 nS

（一）“对应项和为定值”型

这种类型题目采用“倒序相加法”求解。提到倒序相加，很多同学可能更多想到

的是等差数列求和，思考其本质，我们会发现，等差数列之所以能够使用倒序相加求

和，是因为首尾相加所得到的和为定值，这里的首项和尾项、第二项与倒数第二项就

可以看成对应项。如果数列中有对应项和为定值，我们便可以采用倒序相加的方式。

【 例 题 3 】 已 知 函 数 2

1( )
1

f x
x

 ， 则

1(2016) (2015) (2) ( )
2

f f f f…
1 1( ) ( )

2015 2016
f f… 的值为（ ）.

（A）2014

（B）2015

（C）2016

（D）2017

（E）2018

【答案】B

【知识点】一般数列求和

【解析】

根据题意可知

2

2

2

1 1( )
1 11

xf
x x

x

 
，此时有

1( ) ( ) 1f x f
x
 ，所以原式

(2016)f 1 1 1( ) (2015) ( ) (2) ( ) 2015 1 2015
2016 2015 2

f f f f f  … 。故本题选

择 B。

（二）“差比数列”型
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这种类型采用“错位相减法”求解。若 na 为等差数列，nb 为等比数列，公比

为 ( 1)q q ，数列nc 满足 n n nc a b ，则nc 差比数列。我们在做题时，先写出nc

的 前 n 项 和 nS ， 再 写 出 nqS ， 两 式 相 减 ， 即 可 求 出 nS 。 如

2 3 4 51 2 3 2 5 2 7 2 9 2nS  ， 这 里 等 比 部 分 的 公 比 是 2 ， 所 以

2 3 4 5 62 1 2 3 2 5 2 7 2 9 2nS  ，用第一个式子减去第二个，即可得

2 3 4 5 61 2 2 2 2 2 2 2 2 2 9 2nS  ，得到这个算式后，我们发现，

中间 4 项构成等比数列，利用等比数列求和公式就可以完成求解。

（三）“分式求和”型

这种类型采用“裂项相消法”求解。主要考察的是“裂差”，其原理是
1 1b a

ab a b
 ，

具体的考查的公式有两个：
1 1 1

( 1) 1x x x x
 与

1 1 1 1
( )x x k k x x k

   
，后者亦

可写成
1 1

( )
k

x x k x x k
 。比如

1 1 1
3 4 3 4

 ，
1 1 1 1

3 7 4 3 7
   
； “裂和”目

前没有考察过，同学们可以对其基本原理简要了解
1 1a b

ab a b
 ，如

3 4 1 1
3 4 3 4

 。

相对前面两种求和类型，裂项相消考察的频率相对高一些，同学们需要明晰的是

遇到分式求和，要能优先考虑到裂项，从而达到相消求和的目的。

【例题 4】（2012）在等差数列na 中， 2 4a  ， 4 8a  ，若
1 1

1 5
21

n

k k ka a
 ，则 n （ ）.

（A）16

（B）17

（C）19

（D） 20

（E） 21

【答案】D

【知识点】一般数列求和
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【解析】

根据题意可求得等差数列 na 的首项为 2，公差为 2，所以 2na n ，

1 1

1n

k k ka a


1 1 1 1 1 1 1 1 1
2 4 4 6 6 8 2 (2 2) 4 1 2 2 3 3 4 ( 1)n n k k

  
 

… …

1 1 1 1 1 1 1 1 51
4 2 2 3 3 4 1 4( 1) 21

k
k k k

   
… 。故本题选择 D。

一般数列出题特征明显，方法性较强，同学们在学习完成后，也要多对同类型的

题目进行练习，做到熟练掌握。


